ESERCIZI “ QUO VADIS? ”

1) Studiare le derivate direzionali di f(z,y) = &=y in (z,y) = (0,0) .

2) Studiare le derivate direzionali di f(z,y,2) = |z +y + 2| in
('7:3 Y Z) = (15 _]-5 0)

Dire per quali direzioni a

3) Sia f(z,y) = ¢ = tv .
) Sia J(@9) {0 (z,) = (0,0)
esiste %(0, 0) ; per tali a calcolarla.

4) La derivata direzionale pud essere generalizzata a qualunque vettore
a = (a1,as) # (0,0) , non necessariamente di lunghezza unitaria,

. f(@o +tor,yo + taz) — f(zo, Yo
ponendo %(wo,yg) :%gr(l) ( . ) ( ) .

Dimostrare che, con |a| =+/aZ + a3 ed a, = (&, £2) ,siha

lal” |

gﬁ(wo,yo) = |a|%($0;yo)

5) Sia f:R? — R differenziabile in (z9,y0) . Mostrare che
%(ﬂfoayo) = 9L (x0,90) + %(wo,yo)-

Posto f(z,y) = { Vz2+y? (z,y) #(0,0) , mostrare che
0

(z,y) = (0,0)
2] 8 5
5 (0,0) # 5057 (0, 0) + 5375 (0,0).

$3
6) Sia f(z,y) = { z?+y? (@,9) # (0,0) . Dimostrare che f & continua
0 (z,y) = (0,0)
su R? e che & derivabile in qualunque direzione, ma non & differenziabile
(P’unico punto dubbio & (0,0) ).



