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Proprieta dell'integrale Integrale orientato

Proposizione

Siano / un intervallo limitato e J C [ un sottointervallo di /.

Se f: | — R & Riemann integrabile in / allora f & Riemann
integrabile in J.
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Proprieta dell'integrale Integrale orientato

Teorema di additivita rispetto all'intervallo di integrazione (1)

Sia f: (a,b) — R, Riemann integrabile in (a, b) e sia ¢ € (a, b).
Allora:

@ f & Riemann integrabile in (a, c) e in (c, b)

o
/( ,, [ox = /( T /( , fax
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Teorema: linearita dell’integrale

Siano f, g : (a, b) — R Riemann integrabili in (a, b). Allora

@ per ogni o, B € R, af + g € Riemann integrabile in (a, b)
°

/ (af(x) + B9(x))0X = a / f)dx+ 5 [ glx)dx.
(ab)

(a,b) (a,b)

Quindi l'insieme R(a, b) € uno spazio vettoriale.
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Teorema: monotonia dell’integrale

Siano f, g : (a,b) — R, Riemann integrabili in (a, b).
Se f(x) < g(x) in (a, b) allora

/ f(x)dx < g(x)dx.
(a,b) (a,b)
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Corollario

Sia f: (a,b) — R, Riemann integrabile in (a, b). Allora

@ se f(x) > 0in (a,b) aIIora/ f(x)dx >0
(a,b)

@ se f(x) <0in (a,b) aIIora/ f(x)dx < 0.
(a,b)
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Corollario

Sia f : (a, b) — R Riemann integrabile in (a, b).

Se m = inf,p) f(x) € M = sup, ) f(x) allora

m < 1 / f(x)dx < M.
(a,b)

b—a

Si definisce media integrale di f in (a, b) la quantita

=7/
f(x)dx.
b—a (a,b) ( )
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