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1. Sia D la regione connessa e limitata del primo quadrante di R2 compresa fra
le rette y = x/

√
3, y = x

√
3 e le circonferenze x2 + y2 = 1, x2 + y2 = 4. Sia

inoltre S il grafico di

(x, y) 7→ x2 + y2, (x, y) ∈ D.

Calcolare ∫
S

(x+ y)z
(1 + 4z)1/2

dH2(x, y, z).

2. Si consideri il campo vettoriale

F : R2 → R2, F (x, y) := (2x|y|, x2).

• Determinare un potenziale di F in (0,+∞)2;

• Stabilire (motivando la risposta) se esiste un potenziale di F in (0,+∞)×
(0,−∞);

• Stabilire (motivando la risposta) se esiste un potenziale di F di classe C2

in un insieme aperto contenente almeno un punto della retta y = 0.

3. Calcolare l’integrale complesso∫
C

1 + i
√

1− y2 dz

dove C è il grafico della funzione sin su [−π/2, π/2], orientato di modo che
(−π/2,−1) ne sia il punto iniziale.


