ELEMENTI DI GEOMETRIA
(titolare del corso: Claudio Fontanari)

Domande di teoria:

1. Dare la definizione di sottospazio di uno spazio vettoriale. Verificare che
I'intersezione di due sottospazi ¢ ancora un sottospazio. Mostrare con
un controesempio che I'unione di due sottospazi non e necessariamente
un sottospazio. ([1], pp. 41-45)

2. Dare la definizione di vettori linearmente indipendenti, di vettori ge-
neratori e di base di uno spazio vettoriale. Dimostrare che fissata una
base ogni vettore si puo esprimere in modo unico come combinazione
lineare dei vettori di base. ([I], pp. 47-51)

3. Enunciare il lemma di Steinitz. Dimostrare che tutte le basi di un
fissato spazio vettoriale hanno lo stesso numero di elementi. Dare la
definizione di dimensione di uno spazio vettoriale. ([1], p. 51)

4. Enunciare e dimostrare la formula di Grassmann ([1], p. 54)

5. Dare la definizione di funzione di insiemi iniettiva. Dare la definizione
di nucleo di un’applicazione lineare e verificare che il nucleo & un sot-
tospazio vettoriale. Dimostrare che un’applicazione lineare e iniettiva
se e soltanto se il suo nucleo ¢ nullo. ([1], pp. 88-90)

6. Enunciare e dimostrare il teorema della dimensione per un’applicazione
lineare. ([1], p. 91)
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