ANALISI 1 INGEGNERIA 16 giugno 1994

Cognome: Nome: Firma:

Sezione Professore Matricola

10.

e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e E consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

. Sia fo(z) = |z|* per x # 0 e f,(0) = 0. Per quali « € R la funzione f,(z) & derivabile ?

@—1<a<1ea5£0; Ea>—1; a>0; a>1.

. f € C'(R). Allora D (sin(f(z))) = Izl f(cos(x)) f'(x); EI sin(f'(x)) cos(x);

cos(f(x)) f'(x); f'(sin(z)) cos(x).

. Sia > a, una serie a termini positivi. Per la convergenza di questa serie la condizione

nt1 < ap €: @ necessaria e sufficiente; E ne necessaria ne sufficiente; neces-
saria; sufficiente.

. Lo sviluppo di MacLaurin di sinh(2z) & @ 2x + 1x3 + 603: + o(z @ % + 1x6 +

=520 4 of 10, .2m+§m3—|—1—5x + ( 5); 2x——x + pad o(m5

Se il grafico della derivata f’ in un intorno di 0 & allora per f: Izl 0 & un massimo;

0
@ 0 ¢ un punto di non derivabilita ; 0 ¢ un punto di flesso; 0 ¢ un minimo.

L’equazione della retta tangente al grafico d1 f ( = y/x nel punto di ascissa x = 1 &:

Izly_Qx @y_l—l—x.y_l—l— y_—x—l

4 1 4
.g € C°(R). Allora fo B3z + 4) dx = @3/3 g9(y) dy; @ §/3 g9(y) dy;

)5 st 21 oo

Sia zg un punto di accumulazione di £ C R . Allora: Izl Se zg ¢ E, E ¢ aperto; @ E
e illimitato; Se E e aperto xg € F ; Se E & chiuso zg € E .

o _
.w:2—+z. Allora |w| = Izl %; E%, 1; 2.

fegeC (R). Inoltre f(z) < g(x), per ogni z € R . Allora: Izl fo ) dx < fo ) dz;

Se g e integrabile in senso improprio su R anche f e integrabile in senso improprio su

R ; ﬂ f'(z) < g'(z); Esiste almeno un punto xgp € R per cui f/(z¢) < ¢'(zo)-
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

. L’equazione della retta tangente al graﬁco di f(z) = \/E nel punto di ascissa z = 4 ¢ :

la]y=2+52 [b]y=2+](x—4); [c]y=3(z—4); [d]y= 1z

Sia > a, una serie a termini positivi. Per la convergenza di questa serie la condizione

. An41 1 N N . N . . .
lim o= C e Izl ne necessaria ne sufficiente; @ necessaria; sufficiente;

n—+oo  a, 2

necessaria e sufficiente.

1

.g € C°(R). Allora folg(4x+5) de = E ZA g(y) dy; E 3/5 g(y) dy;

9 5
ﬂ4/5 g(y)dy;ﬂﬁl/4 9(y) d
3,
w:3+z.A110ra|w|: Izl%, @1; ﬂ?); 1—10.

Sia fo(z) = |z|® per z # 0 e f,(0) = 0. Per quali @« € R la funzione f,(x) ¢ continua ?
@a>—1; Ea>0; ! a>1; —l<a<lea#0.

Sia xg un punto di accumulazione di F' C R . Allora: Izl F ¢ illimitato; EI Se F' & aperto
xog € F F' contiene infiniti punti ; Se xg € F', F e aperto.

Lo svﬂuppo di MacLaurm di sinh(2 Izl % + lx + 120x10 + o(x E 2x + 4x3 +
15x +o .2x +145 5 o( ),2m+ém3—|—60x +o(z )

. f e (R )- Allora D (f(sin (93))) = [a]sin(f'()) cos(x); [ b] cos(f(x)) f'(x);

. f/(sin(zx)) cos(z . f(cos(x)) f'(z).

fegeC (R). Inoltre f(z) < g(x), per ogni z € R . Allora: IZl Se g ¢ integrabile in
senso improprio su R anche f & integrabile in senso improprio su R ; @ fl(z) < g’ (x);
Esiste almeno un punto xg € R per cui f/'(xg) < ¢'(x0); . fo ) dx < fo ) dx.

Se il grafico della derivata f’ in un intorno di 0 ¢ allora per f: Izl 0 ¢ un punto

0

di non derivabilita ; @ 0 € un punto di flesso; 0 e un minimo; 0 e un massimo.
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

. Sia x¢ un punto di accumulazione di G C R . Allora: IZl Se G e aperto g € G ; @ Se

G e chiuso zg € G ; Se rg € G, G e aperto; G ¢ illimitato.

1 11
.g € C°(R). Allora fo (5 + 6) dr = Izl 5/ 9(y) dy; @ 5/ 9(y) dy;
6 6

5/5 9(y) dy; %/5 9(y) d

Lo sviluppo di MacLaurin di sinh(2z) ¢ : Izl 2z + 32° + ta® + o @ 2 —
La® — o(zd); 2¢ + 3% + 5525 + o(25); r? + 1x6 + gat? —|— o( 10).

. fegeC (R). Inoltre f(x) < g(x), per ogni x € R . Allora: @ () < g'(x); @ Esiste

almeno un punto o € R per cui f'(xg) < ¢'(x0); . fo ) dx < fo dm . Se g
e integrabile in senso improprio su R anche f & integrabile in senso 1mpropr10 su R .

L’equazione della retta tangente al graﬁco di f(x V2 nel punto di ascissa x = 9 e:

) =
[a]y=3+3(z-9; [b]y=g(- ;yzé y—3+ 1z.

. f € C'(R). Allora D (sin(f(z))) = Izl ) f(z); EI f/(sin(x)) cos(x);

f(cos(z)) f'(z); sin(f'(z)) cos(z).
w:4—_i__z. Allora |w| = Izl 1; @ 4; %79 %

Sia ) a, una serie a termini positivi. Per la convergenza di questa serie la condizione a, 1 <

an, €: Izl necessaria; E sufficiente; necessaria e sufficiente; ne necessaria

ne sufficiente.

Se il grafico della derivata f’ in un intorno di 0 ¢ allora per f: Izl 0 ¢ un punto

0
di flesso; EI 0 ¢ un minimo; 0 ¢ un massimo; 0 ¢ un punto di non derivabilita .

Sia fo(z) = |2|® per x # 0 e f,(0) = 0. Per quali a € R la funzione f,(z) ¢ derivabile ?
@ a > 0; @ a>1; —l<a<leaz#0; a>—1.
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

. f € C'(R). Allora D(f(sin(z))) = Izl f/(sin(x)) cos(x); @ f(cos(x)) f'(x);

sin(f'(x)) cos(a); [d] cos(f(x)) f(x).

. Lo sviluppo di MacLaurin di sinh(2 Izl 2z — —m + —x — o(z®); @ 2x + %xg +

6—10x + o(z); x +6 +120 104—0( 9); 2x—i—3 +15 >+ o(x?).
5
w:5—+z. Allora |w| = @5; @21—6;%;1

Se il grafico della derivata f’ in un intorno di 0 & allora per f: IZl 0 ¢ un minimo;

0
0 ¢ un massimo; | ¢ | 0 € un punto di non derivabilita ; | d | 0 € un punto di flesso.
p

Sia xg un punto di accumulazione di £ C R . Allora: Izl FE contiene infiniti punti ; @ Se
xo € FE, E ¢ aperto; FE e illimitato; Se F ¢ aperto xg € F .

Sia > a, una serie a termini positivi. Per la convergenza di questa serie la condizione

. An41 1 N . . . N .
lim + = — €: IZl suﬁi(nente; @ necessaria e Sufﬁmente; ne necessaria

n—+o0o  ap 2
ne sufficiente; necessaria.

fegeC (R). Inoltre f(x) < g(z), per ogni z € R . Allora: Izl Esiste almeno un punto

ro € R per cui f'(zg) < ¢'(z0); @ fo ) dr < fo ) du; . Se g ¢ integrabile in
senso improprio su R anche f ¢ integrabile in senso improprio su R ; . f'(x) < g ().

0 1 — ’ . ’ .
.g € C'(R). Allora [, g2z + 3) dz = Izl 2 ; g9(y) dy; E 2 i 9(y) dy;

[c] 5 / y) dy; [d] %/359@) dy.

Sia fo(z) = |z|® per z # 0 e fo(0) = 0. Per quali « € R la funzione f,(x) ¢ continua ?
@ a>1; @ —l<a<leaz#0; a>—1; a > 0.

L’equazione della retta tangente al grafico di f(z) = y/z nel punto di ascissa z = 1 &:

Izly:%(m—l); @y:%x; y=1+%$; ?J:1+%(x_1)~
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

. Sia ) a, una serie a termini positivi. Per la convergenza di questa serie la condizione

a1 < ap € Izl necessaria e sufficiente; EI ne necessaria ne sufficiente; neces-
saria; sufficiente.

4
.w:4—+z. Allora |w| = Izl %; EI%; 1; nél.

fegeC (R). Inoltre f(x) < g(x), per ogni z € R . Allora: Izl fo ) dx < fo ) dz;

Se g e integrabile in senso improprio su R anche f € integrabile in senso improprio su

R ; ﬂ f(x) < g'(x); Esiste almeno un punto xg € R per cui f/'(xg) < ¢'(z0).

Sia fo(z | \ per z # 0 e f,(0) = 0. Per quali « € R la funzione f,(x) & derivabile 7

) =
—-l<a<lea#0; @a>—1 a>0;oz>1.

f € Cl( ) Allora D(sin(f(x))) = @ f(cos(z)) f'(x); @ sin(f'(z)) cos(z);
cos( . f/(sin(z)) cos(z).

4 1 4
.g € C°(R). Allora fo B3z +4) de = @3/3 9(y) dy; E §/3 9(y) dy;

[c] = / y) dy; [d] 3[9@) dy.

Se il grafico della derivata f’ in un intorno di 0 & allora per f: Izl 0 & un massimo;

0
@ 0 e un punto di non derivabilita ; 0 € un punto di flesso; 0 e un minimo.

Lo sviluppo d1 MaCLaurln di sinh(2x) e Izl 2z + 1x3 + —m + o(x @ x? + 1x6 +
520 + o(z! 2x+4x3+15x +o( %); Qx——x + b o(x
. L’equazione della retta tangente al grafico d1 f ( = /x nel punto di ascissa x = 4 e:

[a]ly=13z [bly=2+1z [c]y=2+3@—4); [d]y=1(z—4

Sia xg un punto di accumulazione di ' C R . Allora: Izl Se xg € F', F' e aperto; E F
e illimitato; Se F' ¢ aperto g € I ; Se F' ¢ chiuso zg € F' .
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10.

e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

.g € C°(R). Allora folg(4x+5) de = @ i[} g(y) dy; E i/s g(y) dy;

] 4/:9@) dy; [ d] 4/45g(y) dy

. fegeC (R). Inoltre f(z) < g(z), per ogni z € R . Allora: IZl Se g ¢ integrabile in

senso improprio su R anche f ¢ integrabile in senso improprio su R ; @ fl(x) < g' (z);
Esiste almeno un punto xg € R per cui f'(zg) < ¢'(zo); . fo ) dx < fo ) dx.

Se il grafico della derivata f’ in un intorno di 0 & % allora per f: @ 0 & un punto

di non derivabilita ; @ 0 ¢ un punto di flesso; 0 ¢ un minimo; 0 ¢ un massimo.

L’equazione della retta tangente al graﬁco di f(x ) = \/5 nel punto di ascissa z = 9 ¢:
(o] =3+ a5 [6]u=3+ 0% [c] v~ o~ 9% [d] v~ b
Sia > a, una serie a termini positivi. Per la convergenza di questa serie la condizione

. an—l—l 1 N N . N . . .
lim = — €. Izl ne necessaria ne suﬁi(nente; E necessaria; Sufﬁmente;

n—+0o  ap 2

necessaria e suflficiente.

Lo svﬂuppo di MacLaurin di sinh(2x) & Izl z? + ;2% + 120m10 + o(z19); E 20 + %x?’ +
2% 4 of .2x——x + tad —o( ),2m+3 + a5 —|—0( %).

Sia fo(x) = |z|® per  # 0 e fo(0) = 0. Per quali @« € R la funzione f,(z) & continua ?
@a>—1; Ea>0; a>1; —l<a<lea#0.

3
3+Z. Allora |w| = Izl % @ 1; ﬂ 3; =

Sia x¢ un punto di accumulazione di G C R . Allora: Izl G e illimitato; EI Se G ¢ aperto
xo € G ; G contiene infiniti punti ; Se xg € G, G ¢ aperto.

w =

fecd (R)- AUOfa D (f (sin (m))) = [a]sin(f'(z)) cos(z); [b] cos(f(x)) [f'(2);
f/(sin(z)) cos(x . f s(x)) f'(z).
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10.

e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

. Lo sviluppo di MacLaurin di sinh(2z) ¢ : Izl 2z + 32° + t2® + o @ 2 —

2 2% — o(z®); 2z + a® + 5525 + o(aP); x? + 1x6 + 35210 —|— o( 10).

Se il grafico della derivata f’ in un intorno di 0 & % allora per f: @ 0 & un punto
di flesso; EI 0 ¢ un minimo; 0 ¢ un massimo; 0 ¢ un punto di non derivabilita .

Sia fo(x) = |z|* per x # 0 e fo(0) = 0. Per quali @« € R la funzione f,(z) ¢ derivabile 7
E a > 0; E a>1; —l<a<lea#0; a>—1.

. Sia zg un punto di accumulazione di £ C R . Allora: Izl Se E e aperto xg € E ; @ Se

FE ¢ chiuso g € F ; Se rg € E, E ¢ aperto; FE ¢ illimitato.

1 M 11
.g € C°(R). Allora fo (5x + 6) dz = @ 5/6 g(y) dy; E 5/6 g(y) dy;

6
5/5 g(y)dy;%/5 9(y) d
9 _
w:2—+z. Allora |w| = Izll; EQ;%;

N[

L’equazione della retta tangente al graﬁco di f(z) = \/x nel punto di ascissa x = 1 ¢:

)
[a]ly=1+3@-1); [b]y=3@ .y—% .y—1+2x-

fegeC (R). Inoltre f(x) < g(z), per ogni xz € R . Allora: @ fl(z) < g'(z); @ Esiste
almeno un punto o € R per cui f/'(z9) < ¢'(z0); . fo ) dx < fo dx . Se g
¢ integrabile in senso improprio su R anche f € integrabile in senso 1mp1"0p1"10 su R .

f € C*(R). Allora D (sin(f(z))) = Izl cos(f(z)) f'(x); EI f/(sin(x)) cos(x);
f(cos(x)) f'(); sin(f'(x)) cos(x).

Sia ) a, una serie a termini positivi. Per la convergenza di questa serie la condizione a,,+1 <

an, ¢€: Izl necessaria; E sufficiente; necessaria e sufficiente; ne necessaria

ne sufficiente.
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

5
.w:5—+z.A110ra|w|: @5; @21—6; %;1

Sia fo(z) = |z|® per z # 0 e fo(0) = 0. Per quali « € R la funzione f,(x) ¢ continua ?
@ a>1; E —l<a<lea#0; a>—1; n a > 0.

L’equazione della retta tangente al grafico di f(z) = \/x nel punto di ascissa x = 4 ¢&:

[a]y=1(x—4); [b]y=1a;[c]y=2+1u; [d]y=2+1(x-4).

f € C'(R). Allora D(f(sin(z))) = @ f'(sin(z)) cos(z); @ f(cos(x)) f'(x);
sin(f(2)) cos(a); [d] cos(f(z)) /@)

. Lo sviluppo di MacLaurm di sinh(2x) Izl 2x — —x?’ + %x‘r’ — o(x%); E 2z + %x?’ +

a52° + o(z); z? 4§28 + mxw—I—o( 210); 20 + 3% 4+ {£ab + o(2).
fegeC (R). Inoltre f(x) < g(z), per ogni z € R . Allora: Izl Esiste almeno un punto

xg € R per cui f'(xg) < ¢'(x0); @ fo ) dx < fo ) dx; . Se g ¢ integrabile in
senso improprio su R anche f ¢ integrabile in senso improprio su R ; . f'(x) < g ().

. Sia zg un punto di accumulazione di F' C R . Allora: Izl F' contiene infiniti punti ; @ Se

xo & F, F e aperto; F' ¢ illimitato; Se F' & aperto xg € F' .

Se il grafico della derivata f’ in un intorno di 0 & allora per f: El 0 ¢ un minimo;

0
@ 0 e un massimo; 0 e un punto di non derivabilita ; 0 ¢ un punto di flesso.

Sia ) a, una serie a termini positivi. Per la convergenza di questa serie la condizione

. An+1 1 N . . . N .
lim = — €. Izl Sufﬁ(nente; II‘ necessaria € suﬂimente; ne necessaria

n—+oco  ay 2

ne sufficiente; necessaria.

) 5 3
g € C°(R). Allora Jo 92z + 3) dx = Izl 2/3 g9(y) dy; @ 2/2 9(y) dy;
92 fowin @2
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

. fegeC (R). Inoltre f(z) < g(z), per ogni z € R . Allora: Izl fo ) dx < fo ) dx;

Se g e integrabile in senso improprio su R anche f e integrabile in senso improprio su
R ; ﬂ f(x) < g'(x); Esiste almeno un punto xg € R per cui f'(xg) < ¢'(z0).

. L’equazione della retta tangente al grafico di f(z) = /& nel punto di ascissa x = 9 e:

[aly=1a [b]y=3+tae; [c]ly=3+L@—9)[d]y=3i—9).

Sia g un punto di accumulazione di G C R . Allora: IZl Se xg ¢ G, G ¢ aperto; @ G
¢ illimitato; Se G ¢ aperto zg € G ; Se G ¢ chiuso g € G .

Sia ) a, una serie a termini positivi. Per la convergenza di questa serie la condizione
Ant1 < a, ¢€: necessaria e sufficiente; ne necessaria ne sufficiente; | ¢ | neces-
n—+ n ) )

saria; sufficiente.

4
.w:4—+z. Allora |w| = Izl 1 Ei; 1; 4.

Se il grafico della derivata f’ in un intorno di 0 & allora per f: Izl 0 € un massimo;

0
@ 0 ¢ un punto di non derivabilita ; 0 ¢ un punto di flesso; 0 ¢ un minimo.

. f € Cl( ) Allora D(sin(f(x))) = @ f(cos(z)) f'(x); @ sin(f'(z)) cos(z);

cos( . f/(sin(z)) cos(z).

Sia fo(z) = |2|® per x # 0 e f,(0) = 0. Per quali a € R la funzione f,(z) ¢ derivabile ?
@ —l<a<lea#0; Ea>—1; a > 0; a> 1.

.g € C°(R). Allora fo (5z + 6) dx = Izl 5/5 gly) dy; E %/5 gly) dy;

1 11
5/6 9(y) dy; 5/6 9(y) dy.

Lo sviluppo di MacLaurin di sinh(2x) & @ 2x + 1x3 + 603: + o(z @ x? + 1x6 +
5210 4 of 10,.2m+§m3+1—5x + ( 5); 2x——x + pad o(m5



