ANALISI 1 INGEGNERIA 23 luglio 1996

Cognome: Nome: Firma:

Sezione Professore Matricola

10.

e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

33 s B s 11 s

1
3

.nETOOn (1—cos— IZl—i—oo @ 5 . .1

“+oo
Sia E a, una serie convergente a termini positivi. Allora; IZl lim n?a, = 0; @ an
1 n—-+o0o
n=

€ monotona decrescente; . E a? converge; . E Va, diverge.

. Sia f : R®> — R definita da @x Y, i x+y+ 2)%e@tvt2) . Se v = (=2,1,1) allora

(v, VF(1,1,1)) = —36

0.3e

A C R ¢ un insieme chiuso, limitato e non vuoto. Allora: IZl A e un intervallo chiuso;
@ A contiene tutti i propri punti di accumulazione; A ha almeno un punto di accumu-

lazione; A non ha punti interni.

Laserlez\/_convergeper IZloz<3/2 Ea<5/4 a>5/4 -3/2 <

a < 3/2.

fec(0,1]) e g : [0,1] — R & definita da g(z) = z(z — 1)f(x). Allora Izl g(x) <
f(z), Vzel0,1]; E g (x)=02x-1)f . Esmtece [0, 1] tale che ¢'(c) = 0; . g
€ positiva.

f : R — R e una funzione continua e limitata. Allora Izl L’immagine f(R) di f ¢ un
insieme chiuso; @ L’immagine f(R) di f & un insieme aperto; f ha massimo e minimo;
L’immagine f(R) di f ¢ un intervallo.

L’espressione +/log(|z + 1|) definisce un numero reale se: Izl r < —1; @ x > —1;
r<-20z>0; —2 <z <0.

Sia f(x) = e” + ex e sia g la funzione inversa di f. Allora la retta tangente al grafico di g nel

punto (2¢,1) e Izl :_1 @y—l vz .y ;.y:26—|—x2_61.
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
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2-2p3

+oo
n
. La serie Z converge per Izl B < 5/4; @ B > 5/4; -3/2 < B < 3/2;
—vn+l

5 < 3/2.

+oo
. Sia Z a, una serie convergente a termini positivi. Allora; Izl a, ¢ monotona decrescente;
n=1
+oo +oo
2 ) . ) 2
@ Z:lan converge; z_:l Va, diverge; ll)moon an = 0.
fedc ([O 1]) e g : [0,1] — R & definita da g( )=x(z —1)f(x). Allora IZl g (x) = 2z —
1) f'(x @ ESlste ¢ € [0,1] tale che ¢'(c) = 0; . g € positiva; . g(x) < f(x), Vxe
[0, 1]
L’espressione y/log(|x 4 2|) definisce un numero reale se: IZl x > =2 r < =30

x> —1; —3<x<—1; Em<—2.

/ 11 f(32) d =

ES/if(y)dy; @%/_Bf(y)dy; 3/_3f(y)dy; %/_if(y)dy

. g : R — R ¢ una funzione continua e limitata. Allora IZl L’immagine g(R) di g € un

insieme aperto; @ ¢ ha massimo e minimo; L’immagine g(R) di g € un intervallo;
L’immagine g(R) di g € un insieme chiuso.

Sia g : R® - R deﬁnlta da g(z,9,2) = (x +y + 2)2e@¥+T2) . Se v = (=2,1,1) allora

(v,Vg(1,1,1)) @ @ 0; 363; —3e3.
nETOOn (1—cos— IZl E 2 1; E +00.

Sia f(z) =e® +ex esia g la funzione inversa di f . Allora la retta tangente al grafico di g nel

r—1 r—1
punto (2e, 1) Izly—1+ 2+e @y e;y:26+2—e;y:26+62+e'

B C R & un insieme chiuso, limitato e non vuoto. Allora: IZl B contiene tutti i propri punti

di accumulazione; @ B ha almeno un punto di accumulazione; B non ha punti interni;
B e un intervallo chiuso.
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

. h : R — R ¢ una funzione continua e limitata. Allora Izl h ha massimo e minimo;

@ L’immagine A(R) di A ¢ un intervallo; L’immagine h(R) di A ¢ un insieme chiuso;
L’immagine h(R) di h ¢ un insieme aperto.

. feco,1]) ey : [0, ] — R ¢ definita da g(z) = m(m — 1)f(m) Allora Izl Esiste
) < f(x)

¢ € [0,1] tale che ¢'( @ g € positiva; . , Vxel0,1]; E g (x) =
(22 — 1) f'(x).
Sia h : R* — R definita da h(z,y,2) = (z + y —|— z) 2e(ety+2) Qe v = (—2,1,1) allora

(v,Vh(1,1,1)) = [a] 0; [b] 3¢? . —3e3:

Sia f(z) = e” + ex e sia g la funzione inversa di f Allora la retta tangente al grafico di g nel

—2
punto (2e,1) Izly—Q—e Ey_2e+— .y_26+ P y_1+i2+:

2—2~

+oo
n
. La SerieE converge per > 5/4; —3/2 < v <3/2; |c < 3/2;

’y§5/_4~

. nEIfoon (1—cos— IZl E . —|—oo —.

L’espressione y/log(|z + 3|) definisce un numero reale se: Izl < —4ox>-2; @ -4 <

T < —2; Ex<—3; x2—3.

+oo
. Sia g a, una serie convergente a termini positivi. Allora; Izl g ai converge;
n=1
+oo
@ g Vvan, diverge; lim n2a, = 0; a, € monotona decrescente.
1 n—+oo
n=

C C R ¢ un insieme chiuso, limitato e non vuoto. Allora: Izl C ha almeno un punto di

accumulazione; @ C' non ha punti interni; C' ¢ un intervallo chiuso; C' contiene
tutti i propri punti di accumulazione.
1
/ f(3x) dx =
—1

(o] 5 [ was [5]3 [ swas [e] 5 [ s [d]3 ]

_1
3
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2
1. nli)r}rloon (l—cosﬁ = IZl EI-I—OO . 35 .

. Sia f : R® = R definita da f(x y, = y 4 2)2e@tvt2) . Se v = (=2,1,1) allora

(0, Vf(1,1,1)) = [a]3e% [b] -3¢ . .o

L’espressione y/log(|x 4 4|) definisce un numero reale se: Izl -5 <z <=3 @ r < —4;

m2—4; x§—50x2—3.

4. A C R ¢ un insieme chiuso, limitato e non vuoto. Allora: Izl A non ha punti interni;

@ A & un intervallo chiuso; A contiene tutti i propri punti di accumulazione; A ha
almeno un punto di accumulazione.

o

w

5. f : R = R ¢ una funzione continua e limitata. Allora IZ' L’immagine f(R) di f & un
intervallo; EI L’immagine f(R) di f € un insieme chiuso; L’immagine f(R) di f € un

insieme aperto; f ha massimo e minimo.

“+oo 0
6. Sia E a, una serie convergente a termini positivi. Allora; Izl E Van diverge;
n=1
“+oo
@ lim n%a, = 0; a, € monotona decrescente; E a? converge.
n—-+o0o 1
n=

7. Sia f(x) = e” + ex e sia g la funzione inversa di f. Allora la retta tangente al graﬁco di g nel

1 1
punto (2e, 1) ¢ @y:2€+x26 ; @y:26+;7+6; y—1+ y—%

8. feC ([0,1]) e g:[0,1] = R ¢ definita da g(z) = z(z — 1)f(z). Allora @ g & positiva;
@ g(z) < f(z), Vx € [0,1]; g (x) = 2z — 1)f'(x); Esiste ¢ € [0,1] tale che
g'(c) = 0.

/ 11 f(32) da =

@sff ydy; [b] = /f ydy; [c]3 [

;
3

1 3
-3
2—2«

+oo
10. La serie nz::l ;n——i—l converge per Izl -3/2 < a < 3/2; @ a < 3/2; a < 5/4;
a>5/4.
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

“+o0

. Sia g a, una serie convergente a termini positivi. Allora; El lim n2a, = 0; EI an,

n—+oo
n=1

“+o0 +o0
€ monotona decrescente; g ai converge; g Va, diverge.
n=1 n=1

. L’espressione y/log(|z + 5|) definisce un numero reale se: Izl r < = @ xr > =

x§—60x2—4; m—6<x<—4.

Sia f(x) = e® + ex e sia g la funzione inversa di f. Allora la retta tangente al grafico di g nel

punto (2e, 1) & @y:28+:2:-1e; @y—l L .y ;y:2e+x2_61.

/_11 f(8z) dx =

ol Ul ALy P

_1
3

nli)riloon (l—cos— El-i—oo @ 55 . .

fec(0,1)eg:[0,1] - Re deﬁnita da g( ) = z(x — 1)f(x). Allora @ g(x) <
f(z), Vzel0,1]; @ g(@)=02x-1)f . ESlste c € [0, 1] tale che ¢'(c) = 0; .

€ positiva.

B C R ¢ un insieme chiuso, limitato e non vuoto. Allora: Izl B ¢ un intervallo chiuso;
@ B contiene tutti i propri punti di accumulazione; B ha almeno un punto di accumu-

lazione; B non ha punti interni.

Sia ¢ : R® — R definita da g(, y, 2) = (z +y+ 2)2e@tv+2) . Se v = (=2,1,1) allora

<v,Vglll @ —3e?; E .O .36

—28

=
. La serie 7;1 e converge per Izl B <3/2 @ B < 5/4; B >5/4; -3/2 <

B <3/2.

g : R = R & una funzione continua e limitata. Allora IZl L’immagine g(R) di g € un
insieme chiuso; @ L’immagine g(R) di g € un insieme aperto; ¢ ha massimo e minimo;
L’immagine g(R) di g & un intervallo.
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10.

.fECl([O 1)) e g: [0, 1]—>Rédeﬁnitadag( ) =x(xz —1)f(x). Allora El

e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

x) = (2x —

(
1) f(z E Esiste ¢ € [0, 1] tale che ¢'(c) = 0; . g ¢ positiva; . g(z) < f(z), Vx e
[0, 1]

. Sia f(z) =€ +exresiagla funzione inversa di f Allora la retta tangente al grafico di g nel

1

punto (2e,1) & Izly:1+62+e @y ;.y—26+2—1 y_Qe—i— 216

C C R e un insieme chiuso, limitato e non vuoto. Allora: Izl C contiene tutti i propri punti

di accumulazione; EI C ha almeno un punto di accumulazione; C' non ha punti interni;
C & un intervallo chiuso.

2—2~

+oo

La serie Z \7/171—4—1 converge per Izl v < 5/4; @ v > 5/4; -3/2 < vy < 3/2;
n=1

v < 3/2.

+o0

. Sia E an una serie convergente a termini positivi. Allora; @ a, € monotona decrescente;

n=1
+o0 +o0
@ E a? converge; E Vay, diverge; nEI—POO na, = 0.

Sia h : R® — R definita da h(z,y, 2) + 2)%2e@tv+2) . Se v = (—2,1,1) allora

(v,VA(1,1,1)) = [a] €* [b]0; 3e3: . —3¢3.

/ 11 f(32) da =

3 3 3 1
@3 [ twas 3] [ )i [c] 3 / St [ 5 [ 1w

1
3

L’espressione y/log(|x 4 6|) definisce un numero reale se: IZl x > —6; x < —T7o

m2—5;—7<m<—5;m<—6. -

. h : R = R ¢ una funzione continua e limitata. Allora Izl L’immagine h(R) di h ¢ un

insieme aperto; @ h ha massimo e minimo; L’immagine h(R) di A € un intervallo;
L’immagine h(R) di h & un insieme chiuso.

nli)riloon (l—cos— El %; EI 2; 1; +00.
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

. Sia f : R® — R definita da f(z,y,2) = (z +y + z) e@tvt2) Qe v = (—=2,1,1) allora

(v,Vf(1,1,1)) = [a] 0; [b] 3¢ . —3¢% [d] €

. A C R ¢ un insieme chiuso, limitato e non vuoto. Allora: Izl A ha almeno un punto di

accumulazione; @ A non ha punti interni; A e un intervallo chiuso; A contiene
tutti i propri punti di accumulazione.
1
/ f(3x) dx =
—1

[a] - /f dy,Ei%/f )dy; [c] 5 /f dy; [d] 3 [ f(y) dy.

f : R — R ¢ una funzione continua e limitata. Allora @ f ha massimo e minimo;
@ L’immagine f(R) di f € un intervallo; L’immagine f(R) di f & un insieme chiuso;
L’immagine f(R) di f & un insieme aperto.

COI»—I

fec (o,1]) e g : [0, ] — R ¢ definita da g(z) = ( )f(m) Allora Izl Esiste

¢ € [0,1] tale che ¢'( @ g € positiva; . ) < f(x), Vzxel0,1]; E g () =
(22 —1)f"(x).

L’espressione y/log(|z + 7|) definisce un numero reale se: @ r < —8o0x > —6; @ -8 <

T < —6; m<—7; mZ—?.

22«
:}_1 converge per Izl a > 5/4; E -3/2 < a < 3/2; a < 3/2;
n

Sia f(x) = e® + ex e sia g la funzione inversa di f Allora la retta tangente al grafico di g nel
— 2e

punto (2e, 1) Izly—— @y-?e—k .y—26—|— +1;y—1+ 2o

'nEIfoon (1—cos— El? EI .+oo —.

+o0
Sia E a, una serie convergente a termini positivi. Allora; @ E a% converge;
n 1

@ Z Vay, diverge; . lim nZa, = 0; a, € monotona decrescente.

n—+oo
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

L’espressione y/log(|x 4 8|) definisce un numero reale se: Izl -O9<z<-T, @ r < —8;

xZ—S; x§—90x2—7.
1
/ f(8z) dx =
-1

@sff ydy; [b] = /f yay; [c]3 [

l
3

1 3
-3
+oo n2—26
La serie 7; NS converge per Izl -3/2 < B < 3/2 @ g < 3/2; g < 5/4;
B> 5/4.

2
.nEI_il_loon (l—cosﬁ = IZl EI-I—OO . 3 .

. Sia g : R® —» R definita da g(x y, = (z 4y + 2)2e@v+t2) . Se v = (=2,1,1) allora

(v,Vg(1,1,1)) @36 @ —3e?; .3.0

. Sia f(z) = e” + ex e sia g la funzione inversa di f. Allora la retta tangente al grafico di g nel

-1 -1 -2
punto (2e,1) & Izly:2€+x2—e; @y—%—i- T o y=1+i2+2;y:2%.

. g : R — R ¢ una funzione continua e limitata. Allora IZl L’immagine g(R) di g € un

intervallo; @ L’immagine g(R) di g € un insieme chiuso; L’immagine g(R) di g € un

insieme aperto; g ha massimo e minimo.

B C R & un insieme chiuso, limitato e non vuoto. Allora: Izl B non ha punti interni;

@ B e un intervallo chiuso; B contiene tutti i propri punti di accumulazione; B ha
almeno un punto di accumulazione.

“+o0
Sia Zan una serie convergente a termini positivi. Allora; Izl Z\/an diverge;

n=1 —

+oo
. 2 _ (. s ) 2

@ ngrfoon an = 0; a, ¢ monotona decrescente; Zlan converge.
fec (0,1]) e g:[0,1] — R & definita da g(x) = z(z — 1) f(x). Allora Izl g € positiva;
@ g(x) < f(x), Vx € [0,1]; g (x) = 2z - 1)f'(x); E Esiste ¢ € [0, 1] tale che



ANALISI 1 INGEGNERIA 23 luglio 1996

Cognome: Nome: Firma:

Sezione Professore Matricola

10.

e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e F consentita una sola correzione per ogni domanda: per annullare una risposta ritenuta
errata racchiuderla in un cerchio.

. Sia f(zr) =e* +exesiagla funzione inversa di f. Allora la retta tangente al grafico di g nel

punto (2e,1) Ely_2e+ 2+e Ey—l .y e;m = x2—61.

_ T2 2-29
La serie nz::l NS converge per IZl v < 3/2; @ v < 5/4; v > 5/4; -3/2 <

v < 3/2.

h : R — R ¢ una funzione continua e limitata. Allora Izl L’immagine h(R) di h ¢ un
insieme chiuso; E L’immagine A(R) di h & un insieme aperto; h ha massimo e minimo;
L’immagine h(R) di A ¢ un intervallo.

“+oo
Sia E a, una serie convergente a termini positivi. Allora; IZl lim n%a, = 0; @ an
1 n—-+o0o
n=—=

—+o00 —+o0
€ monotona decrescente, a,, converge, A/ Qn dlverge.
n=1 n=1

L’espressione +/log(|z + 9|) definisce un numero reale se: @ r < —=9; @ x > —=9;
z<—100x> -8 ~10 <z < -8.

C C R ¢ un insieme chiuso, limitato e non vuoto. Allora: IZl C ¢ un intervallo chiuso;
@ C' contiene tutti i propri punti di accumulazione; C ha almeno un punto di accumu-

lazione; C non ha punti interni.

nEIfoon (1—cos— IZl—i—oo @ 5 . .

/_11 f(8z) dx =

w3 s (83 [ i [ [ sw i (@5 [ o

1
3

. fec(o,1)eg:[0,1] - Re& deﬁnita da g(x) = z(x — 1)f(x). Allora Izl g(x) <

f(z), Vzel0,1]; E g (x)=02x—-1)f .  c| Esiste ¢ € 0,1] tale che ¢'(c) = 0; .

€ positiva.

Sia h : R® — R definita da h(z, ,z) = (z +y + 2)2e@TV+t2) . Se v = (-2,1,1) allora

(v,Vh(1,1,1)) = [a] —3¢* [b] e [c] 0; [d] 3¢®.



