ANALISI MATEMATICA 1 - Primo appello 23 gennaio 2012

Cognome: Nome: Matricola:

Corso di laurea: | | ’ |
Test |Esl |Es2 |Es3 |

e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e Per annullare una risposta ritenuta errata racchiuderla in un cerchio.
e Risposta corretta: +1.5. Risposta errata: —0.25.

1. Sia z = 2 +iy € C . Linsieme {z € C :|v2z — 1] > |2z + 1]} & E{ZEC cx >0}
@{zEC cx > 1/2}; {ZGC cx <0} @{ZGC cx < 1/2}.

2. Sia ¢ : R — R una funzione derivabile con derivata continua, tale che g(1) = 0. Al-

1

gx) ,  _ . :
lora /0 x——f—ldx = @ / x)log(xz + 1) dx ; lz’/ z)log(x 4+ 1) dx ;
- / z)log(xz +1)dz -/ z)log(z +1)dx

3. f : R — R ¢ continua e hm f(z) = lim f(z) = +oo. Allora & sempre vero che:
xr—+00 T—— 00
+oo
E / da; € convergente; lzl f e crescente per x grande ; - f ha minimo
in R ; . f e convessa in R .
S 1 1 |
4-;(n+3 nt ) = [o] 5 [b] &[] [d] 2
5. La funzione f, definita da f(z) = |z|(e* — 1) , @ ¢ discontinua ma limitata in un intorno

di z = 0; @ ha una discontinuita eliminabile per x = 0; e derivabile in x = 0; e

continua ma non derivabile in z = 0.

6. Vicino all’origine il grafico del polinomio di Taylor di secondo grado e centro zo = 0 di
= log(1 — 2sinx) &

ot ot

v nEIJIrloo n! 'log 2n2—1 IZI 2’ IEI—HDO . @2

y =y lsinz

4(0) = 1 . Allora y(m) = E V3;

8. Se y(x) ¢ la soluzione del problema di Cauchy {

(0] 15 [c] V5 [d] V2.
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e Per annullare una risposta ritenuta errata racchiuderla in un cerchio.
e Risposta corretta: +1.5. Risposta errata: —0.25.

. Vicino all’origine il graﬁco del polinomio di Taylor di secondo grado e centro xy = 0 di
= log(1 + 3sinz)

ottt

. f: R — R ¢ continua e hrf flx) = hm f(z) = —oo. Allora ¢ sempre vero che:

E f € decrescente per x grande ; @ f ha, massimo in R ; f e concava in R ;

. / d:c € convergente.

“+o00

1
';(n+3)(n+4): ()& I u[e] 5 [d] 5
)= [+ [8)3: [e]2 [@) 4

. Siaz=2x+iy € C. Linsieme {z € C : |z —2| > [z + 1|} & IEI{ZEC cx > 1/2)
@{ZEC cx <0} {zEC cx < 1/2}; @{zEC cx >0}

. Sia ¢ : R — R una funzione derivabile con derivata continua, tale che ¢(0) = 0. Al-

1

g(z) . _ . :
lora/ mdm- E/ x)log(2 — x)dx ; lzl / x)log(2 — x)dx ;
-/ x)log(2 — z)dx . / x)log(2 — z)dx

. . : Yy =y lcosx Ty _ .
. Se y(z) & la soluzione del problema di Cauchy {y(O) 21 . Allora y(%) = @ 1;

(0] V5 [c] v2; [d] V3.

. La funzione f, definita da f(x) = |z|sinz , @ ha una discontinuita eliminabile per z = 0;

. (n+3)! n
. lim 1
n->¥oo (n+1)! ©8 n?—1

lZl ¢ derivabile in x = 0; € continua ma non derivabile in x = 0; m ¢ discontinua ma
limitata in un intorno di z = 0.
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1. Sia ¢ : R — R una funzione derivabile con derivata continua, tale che g(1) = 0. Allora

bog(e) b g(x) , AC) , /
/de_ @g(o)+/0 @t ™ @9(0)—/0 ™  [e] g (0)-

0

b og(x) , : b (=)
[ rne s @eo- [ e
2 - [y BEE L@
— (n+3)(n+2) ’ 27 37 1

. (n+4)! 2
st g (=) = [0 B2 [ 5 [+

I =1
4. Se y(x) ¢ la soluzione del problema di Cauchy {y Y sm(?:zc). Allora y(%) = EI V5:

y(0)=1
(0] V25 [c] V3 [d] 1.

5. Vicino all’origine il graﬁco del polinomio di Taylor di secondo grado e centro xy = 0 di
= log(1 + sin(2z))

e

6. f:R—Recontinuae lim f(zr)= lim f(z)= 4o00. Allora & sempre vero che: @ f

r—+00 T——00

+oo
ha minimo in R ; lz, f € convessa in R ; / W dx € convergente; fe
0 x

crescente per x grande .

JZ’

7. La funzione f, definita da f(z) = e

€ continua ma non derivabile in z = 0; e discontinua ma limitata in un intorno di

-1
perx #0e f(0) =0, E e derivabile in x = 0;

x = 0; ha una discontinuita eliminabile per z = 0.

8. Siaz=x+iyc C. Linsieme {2 € C :|—2z—-V2|<|—2z+V2|} e E{ZEC cx < 0};
@{ZEC cx < 1/2}; {zEC cx >0} {zGC cx > 1/2}.
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e Una ed una sola delle quattro affermazioni é corretta. Indicarla con una croce.
e Per annullare una risposta ritenuta errata racchiuderla in un cerchio.
e Risposta corretta: +1.5. Risposta errata: —0.25.

. f:R—=Reécontinuae lim f(z)= lim f(z)= —oc. Allora & sempre vero che: E fe

x—>+oo T— —00

1
concava in R ; / ——————dx & convergente; | c¢| f e decrescente per x grande ;
), fwp
f ha massimo in R .

. + 3)!
'nkrfm("n!)log<n2_1) [a]2 [B] L [2] +oos [d] 1

I .1
. Se y(z) & la soluzione del problema di Cauchy {g;/(()_)i X COS(ZI). Allora y(%) = Izl V2
3] 3 [c] 1 [ V&

. La funzione f, definita da f(z) =

sin &

kd

derivabile in x = 0; @ ¢ discontinua ma limitata in un intorno di z = 0; ha una

per x # 0 e f(0) =0, IZI € continua ma non

discontinuita eliminabile per z = 0; m ¢ derivabile in x = 0.
. Sia ¢ : R — R una funzione derivabile con derivata continua, tale che ¢(0) = 0. Al-
1 1 / 1
g(x) g'(x) / g(x)

lora / ————dxr = : g(1) +/ dx ; : g'(1) + dx ;

0 (2—?2 0 (2—190) 0o (2—x)

/ /

: g'(z) g'(z)
-c g'(1) +/ dx ; : g(1) —/ dz
< (2 —x) o (2—2)

0

—+o00

'Z(n+3n+4 @2’@3’-4’@1

n=1

.Siaz=xz+iy € C. Linsieme {z € C : [Z2—-2| < |z+1|} & @{zEC cx < 1/2}
@{ZEC cx > 0}; {ZGC cx > 1/2} @{ZGC cx < 0}.

. Vicino all’origine il graﬁco del polinomio di Taylor di secondo grado e centro xy = 0 di
= log(1 — sin(3z))

e
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400

S B BEEsDE

|
. Se y(x) ¢ la soluzione del problema di Cauchy {z(o_) g 1 cos T

(0] 15 [c] V5 [d] V2.

. La funzione f, definita da f(z) = |z|(e* — 1), E ¢ discontinua ma limitata in un intorno
di z = 0; IZ, ha una discontinuita eliminabile per x = 0; ¢ derivabile in x = 0; e
continua ma non derivabile in x = 0.

. Allora y(3) = Izl V3;

. Sia z =z +iy € C . Linsieme {z € C :[v2z— 1| > |2z + 1|} & @{ZEC cx >0}
@{ZEC cx > 1/2}; {ZGC cx <0} @{ZGC cx < 1/2}.

. f: R — R ¢ continua e lim f(z) = lim f(z) = 4+o0. Allora ¢ sempre vero che:
T — 400 T— —00
@ / dx € convergente; lzl f e crescente per x grande ; - f ha minimo

in R ; Iz' f ¢ convessa in R .

. +2)! 2
.nllﬂ—loo(nn!)log<2 2n—1) [a] 3 [B] +oo: [e] 1

. Vicino all’origine il graﬁco del polinomio di Taylor di secondo grado e centro xy = 0 di
= log(1 + 3sinx)
. Sia ¢ : R — R una funzione derivabile con derivata continua, tale che g(1) = 0. Al-

1
glz) . _ . .
lora/o x+1d1: = @ / x)log(xz +1)dz ; @/ z)log(z +1)dx ;
1
"(z)log(x + 1) dx - / r)log(x +1)dx
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ot g () = [a] o (8] 15 [e] 2 4] ]

2. La funzione f, definita da f(x) = |z|sinx , @ ha una discontinuita eliminabile per z = 0;

¢ derivabile in x = 0; ¢ continua ma non derivabile in x = 0; m ¢ discontinua ma
limitata in un intorno di x = 0.

3. Slaz=x+1iy € C. Linsieme {2z € C : |z —2| > |z + 1]} & E{ZEC cx > 1/2}
@{ZGC cx <0} {zEC cx < 1/2}; {zEC cx >0}

4. Vicino all’origine il graﬁco del polinomio di Taylor di secondo grado e centro z¢p = 0 di
= log(1 — 2sinx)

e

5Z(n+3 n_|_4 \EI‘U lz’ .2’.

n=1
. . : y' =y~ !sin(27)
6. Se y(z) e la soluzione del problema di Cauchy y(0) = 1 . Allora y(%) = E 1;
0] v [2] v [4] V5
7. Sia ¢ : R — R una funzione derivabile con derivata continua, tale che ¢g(0) = 0. Al-

1
g(z)

1 dr = x)log(2 — x)d ; x)log(2 — x)d ;

ora/ 5 g & E/ ) log( x) dx ; lz, / ) log( x) dx ;

-/ x)log(2 — z)dx . / x)log(2 — z)dx

8. f: R — R ¢ continua e hrf f(z) = lim f(z) = —oo. Allora ¢ sempre vero che:

@ f e decrescente per x grande ; @ f ha massimo in R ; f € concava in R ;

. / da: € convergente.
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. . : Yy =y lsinx
. Se y(z) & la soluzione del problema di Cauchy . Allora y(m E V'5;

y(0)=1
(0] V25 [c] V3 [d] 1.

. Sia z =z +iy € C . L'insieme {z € C :|—z—\/§|§|—z+\/§|}é: @{ZEC cx < 0};
@{zec cx < 1/2}; {zEC cx > 0}; {ZEC cx > 1/2}.

. Vicino all’origine il graﬁco del polinomio di Taylor di secondo grado e centro xyp = 0 di
= log(1 + sin(2z))

ottt

. Sia ¢ : R — R una funzione derivabile con derivata continua, tale che g(1) = 0. Allora
0 (95+1) o (+1) ’ o (z+1) ’

1 1 !

9(x) / / g'(x)
d ; 0) — d

/0 w+1) " KOS @+1) ™

) n+4)! n

hm( )lg<2 1):@1;@2;%;“—#0@.

T nSYoo (n + 2)'
e

¢ continua ma non derivabile in z = 0; e discontinua ma limitata in un intorno di

1
. La funzione f, definita da f(z) = —— perx #0e f(0) =0, E e derivabile in x = 0;

x = 0; ha una discontinuita eliminabile per z = 0.

. f:R— Recontinuae lim f(z)= lim f(x)= 4oo. Allora ¢ sempre vero che: @ f

T— 400 T— —00
—+o0
1
ha minimo in R ; econvessain R; | ¢ / —— dx & convergente; | d e
o] s [ o @]+l gente; [d] f
crescente per x grande .

“+o00

Z(n+3 n+2 \zl IE’Q’-:‘".

n=1
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sinx

kd

derivabile in z = 0; @ ¢ discontinua ma limitata in un intorno di x = 0; ha una

1. La funzione f, definita da f(z) =

per z # 0 e f(0) =0, E ¢ continua ma non

discontinuita eliminabile per x = 0; ¢ derivabile in z = 0.

2. Vicino all’origine il graﬁco del polinomio di Taylor di secondo grado e centro xy = 0 di
= log(1 — sin(3z))
3. Sia ¢ : R — R una funzione derivabile con derivata continua, tale che g(0) = 0. Al-
1 1 / 1
9(x) g'(x) / g(l‘)
lora / —dw = g(1) +/ dz ; g'(1) + dx ;
o (2-2)? Izl o (2-2x) @ o (2-1x)

: AC)) , AC))
g(l)+ ; (Q_x)da: ,g(l)—/o (2_x)dx

4. f: R — R ¢ continua e lim f(ac) = lim f(x) = —o0. Allora ¢ sempre vero che: E fe

:cﬂ+oo T— —00

concava in R ; lzl / W dx ¢ convergente; f & decrescente per x grande ;
0 x
f ha massimo in R .

I, —1
5. Se y(x) & la soluzione del problema di Cauchy {y N4 COS(ZI) Allora y(%) = EI V'2;

y(0) =1
[0] V3 [c] 1; [d] V5.
6. Sia z =x+ iy € C. L'insieme {z € C : |2 —-2| < |z + 1]} & E{ZEC cx < 1/2}
@{ZEC cx > 0}; {zEC cx > 1/2} @{ZGC cx < 0}.

400

1 _ 1. 1. 1.
X e - W [ e [e w4

n=1

|
8. lim (n+3)'log< 2n
n

n=too _3): [a] 2 @%;E“LOO;@L




